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6% Lista Minima de Exercicios

A. Integrais Iteradas

1. Calcule//f(ac,y)alar;cly7 onde:
R
(a) f(z,y) =xze®™ e Réoretangulo 1 <z <3e0<y<1
b) fla,y) =
0) Fle) =

2. Esboce a regiao de integragao e calcule as integrais iteradas seguintes:

1 2z Inx
/ / (2x + 4y) dy dx / / dy dx
0 T e—e¥
1 /192 1 vz
/ / zdx dy (d) / / 2zy dy dx
0o Jo 0 Ja2

3. Inverter a ordem de integragao:

/04/0.1;/2 f(x,y)dxdy (b) /01 /;2 f(z,y) dy dx / /2 f(x,y) dy dz

4. Calcule // (8 — x — y)dx dy, onde R é a regido delimitada por y = 22 e y = 4.
R

eRéoquadrado 1 <xr<2el<y<2

5. Calcule // sen(z) sen(y) dz dy, onde R é o quadrado 0 <z < §e0 <y < 7.
R
22
6. Calcule // — dz dy, onde R é a regiao delimitada por y =z, y = % ex =2.
RY
B. Mudanga de Variaveis

1. Usando coordenadas polares, calcule:
a) // (2® +y*)?drdy, onde R = {(z,y) e R* |22 +4?> <4 e x>0}
Vi—z?
/ / V1—22 —y2dydx
Vi—z?
) // V22 4+ y2dx dy, onde R é a regido delimitada por 22 +y> =1le 22+ 32 =9.
R
d) // xdx dy, onde R é a regido delimitada por z2 + y? — 4z = 0.
R

2

e) //ny dx dy, onde R é a regiao delimitada por % + % =1.

) // V(z —1)2 + (y — 2)2dx dy, onde R é a regido delimitada por (z — 1)? + (y — 2)® = 1.
R

) // dx dy, onde R é a regido delimitada por 4(z — 3)% + (y — 2)? = 4. Interprete o resultado
R

geometricamente.



2. Uma regido R é mostrada em cada um dos grificos da figura abaixo!

Decida se vocé deve
usar coordenadas polares ou retangulares e escreva os limites de integracao da integral iterada

I r f(2,y)dA, onde f é uma fungdo arbitraria qualquer continua em R.
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C. Aplicagoes (drea e volume)

1. Calcule o volume dos sélidos delimitados pelas superficies dadas:
(a) 22 +4y%=1, 2=0 ¢ z=2+9%

(b)

2=0, 22 4+y>=16 ¢ 2=10+z.
2. Calcule a drea da elipse 22 + 4y? — 4z = 0.

3. Determine a drea de regido R delimitada pelas curvas y = 23,2 +y =2 e y = 0.

1Fonte da figura: Cdlculo, Stewart, 5% edicéo, vol. 2, pag. 1006, Cengage Learning.



D.

Desafios

1. Calcule // evie da dy, onde D é a regiao triangular limitada pela reta z +y = 2 e os eixos
D

coordenados.

2. Prove que

1ol
lim / / ™ y" dxdy = 0.
n—+oo /g 0

1
I(a) = . _dzdy,
(@) //Dl+:c2+y2 o

onde D = {(z,y) €R? | 2% +¢* = 25 } e mostre que

3. Calcule a integral dupla

lim I(a) =0.

a——+00

. Respostas
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